Modal Logic
Exercise 1

Cory Knapp

Claim. FOA — O(0O(A A OA) — (A A OA)).

Proof.

1.AN(ODAANOOA) > AANDOA) —» ((O(AAOA) - OAAOOA) — ((AAO(AAOA)) - AAOA)) Tautology

2AAN(OAADOOA) — (AANTA) Tautology
3.(0AANOA) - ODAAOOA) — ((AAOAATOA)) - AANDOA) MEP1, 2
4.0(AANDOA) - DAADOOA Lemma
5.ANO(AADOA) > AADA ME3, 4
6.(ANOAADOA) - AANDA) —» (A— (OAADOA) - AN DOA)) Tautology
7A— (OAANTA) - AADTA) MB5,6
8.0(A— (O(AADOA)) - AANDOA) Necessitation
9.0(A— (OAADOA) > AANTA)) — (ODA - O(O(AA OA) > AANTA)) Distributivity
10.0A —- O(O(AAOA) - AADOA) MB10,9

O



